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Objetivo:

e Que el alumno maneje formalmente los conceptos y teoremas béasicos sobre
funciones caracteristicas y distribuciones limite de variables aleatorias.

e Que maneje los conceptos y teoremas basicos sobre dependencia tales como
Esperanza condicional, Martingalas y los teoremas de convergencia sobre
Martingalas.

Contenido:

1. Fundamentos de probabilidad
1.1. Espacio de probabilidad, variables aleatorias y funciones de distribucion.
1.2. Descomposicion de una funcion de distribucion.
1.3. Elementos aleatorios y distribuciones conjuntas.
1.4. Desigualdades para momentos y probabilidades.
1.5. Independencia de eventos, de clases de eventos, de familias de clases, de
variables aleatorias, de vectores aleatorios y elementos aleatorios.
1.6. Ley 0 — 1 de Kolmogorov.

2. Modos de convergencia probabilisticos.
2.1. Convergencia casi segura; en probabilidad; media r-ésima y débil.
2.2. Integrabilidad uniforme.
2.3. Series de variables aletorias independientes.
2.4. Leyes de grandes numeros.

3. Funciones caracteristicas.
3.1. Momentos. Distribuciones.
3.2. Teorema de continuidad de Lévy
3.3. Teorema de Lindeberg-Feller, de Bocher y de Polya.
3.4. Funcidn caracteristica conjunta.
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4. Esperanza condicional (Dependencia)
4.1. Esperanza condicional; esperanza condicional dada una c-algebra.
4.2. Probabilidad condicional regular; distribuciéon condicional regular; densidad
condicional regular.

5. Martingalas
5.1. Definicién y propiedades
5.2. Desigualdades para submartingalas y martingalas.
5.3. Teorema de descomposicion de Doob.
5.4. Teorema de convergencia de submartingalas y de las martingalas.
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